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Lista de exercicios 1.5 - Curvas em R?

Exercicios principais

P1.

P2.

P3.

P4.

P5.

Ultima atualizacao: 20 de abril de 2026.

Em cada item, encontre uma parametrizacao do segmento de reta com pontos inicial e final dados
de tal forma que o parametro varie no intervalo [0, 1].

(a) Ponto inicial: (—1,2,3); ponto final: (4,—1,1).
(b) Ponto inicial: (4,—1,1); ponto final: (—1,2,3).

Em cada item, encontre uma parametrizacao para a curva definida pela intersecao das superficies

dadas.
b) z=\22+y2ez=1+uy.

(@) 22 +y*=4ez=uay.
d z=2>—y*ex?+y* =1

(
(c) (
() *+4y*+z22=4dez*+y*=1,comz>0. (f) 22 +y*=4ez=2"
(g) 22 +y*+22=25e2=4. (h) 22+ 2 +22=16ex=y.

z=Adr* +y* ey =1

Em cada item, encontre uma parametrizacao de sentido oposto.
z(t) =1 —t z(0) = 2cos b
(a) y(t)=t"+3t—1 , t€[2,5]. (b) ¢ y(f) =2senf , 6 € [0,2n].
2(t) = arctg(2t® + 5) 2(0) =16
Em cada item, para a curva r(t) dada, determine: (i) os pontos inicial e final e se a curva é fechada,
(i) *'(¢), ||r'(t)]], r'(0) e ||r'(0)|| e (iii) se o ponto P = (—1,0,2) pertence a curva.
(a) r(t) = (cost,sent,cos(bt)), t € [0,2mx]. (b) r(t)= (2t = 3,1 —1,t + 1), t € [-3,3].
Em cada item, faca o grafico da curva.
x(t) = cost x(t) = tcost
(@) { y(t)=sent , tel0,2n] (b) < y(t)=tsent , te 0,27
z(t) =t z(t) =t

\/§sent

2
V2sent , t€0,2m].
y(t) = —

z(t) = cost

z(t) =
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P1.
x(t) = —145t x(t) =4 —5t
(a) { y(t)=2—3t (b) { y(t) =—-1+3t
z2(t) =3 -2t z(t)=1+2t
P2.
z(t) =1
z(0) = 2cosf ) 21
(a) { y(6)=2send , 0€l0,2x]. b) { YO)="—7F— teRr
2(6) = 2sen(260) P41
2(t) = 5
x(t) =t x(0) = cos 0
(c) { y(t) =t , teR (d) { y(0) =sen® | 0 €]0,2n].
2(t) = 4t + 2(0) = cos(20)
z(0) = cos @ x(0) = 2cos b
(e) { y(0) = sen?d , 0 €[0,27]. (f) { y(0) =2senf , 0 €|0,2n].
2(0) = /3| cos b 2(0) = 4cos? 0
z(0) = 3cosb z(0) = 2v/2sen ¢
(2) { y(0) =3senf | 0 € [0,27]. (h) { y(0) = 2v/2sen¢ , ¢ € [0,27].
2(0) =4 2(0) = 4cos ¢
P3.
x(t) = (7T—1)*— (7T—1) x(0) = 2cos b
(a) y(t)=(7T—t)°+3(7—t)—1 , t€[2,5].(b) ¢ y(0) =—2send , 0 € [0,2n].
2(t) = arctg(2(7 — t)3 + 5) 2(0) =2r — 0
P4.

(a)

(i) Ponto inicial: (1,0,1); ponto final: (1,0,1); a curva é fechada.
(ii) r'(t) = (—sent,cost, —5sen(5t)); ||r'(t)|| = /1 + 25sen2(5¢), r'(0) = (0,1,0) e |[r'(0)|| = 1.
(iii) O ponto P nao pertence a curva.
(b) (i) Ponto inicial: (—9,8, —2); ponto final: (3,8,4); a curva nao ¢é fechada.
(it) ¥'(t) = (2.2t, 1); [[P'(1)]] = V5 + 482, 1(0) = (2,0,1) e [|[r'(0)]| = V/5.
(iii

iii) O ponto P pertence a curva.



P5.







