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Exercicios principais

Ultima atualizacao: 30 de maio de 2024.

P1. Em cada item, calcule a integral dupla.

(a) //RdA,R:[2,5]><[1,3].
(b) //R il dA, R=1[0,1] x [-3,3].

|

© [ sente—y)as, R =[0.5]x 0.3

(d) //dA,R:{(:c,y)ER2|O§:v§2, 0<y<z?}.
R

Y
) //lesz’R:{(l“’y)€R2|0§x§4, 0<y<a}

() //e‘deA,Rz{(x,y)eRQ|O§y§3, 0<z<y}
R

P2. Em cada item, escreva as integrais iteradas nas duas ordens de integracao e calcule-as (vocé pode
escolher a ordem mais fécil para calcular).

(a) //R:UdA, em que R ¢é a regiao limitada pelas retas y =2, y=0e z = 1.
(b) // y*e™ dA, em que R é a regido limitada pelas retas y =, y =4 e 2 = 0.
R
P3. Em cada item, calcule a integral dupla.
(a) //Racy2 dA, em que R é a regiao limitada por x =0 e x = /1 — 32,
(b) // y?dA, em que R é a regido triangular de vértices (0, 1), (1,2) e (4,1).
R
P4. Em cada item, calcule a integral dupla. Sugestdo. Utilize coordenadas polares.

(a) // 2*ydA, em que R é a metade superior do disco com centro na origem e raio igual a 5.
R

(b) // (22 — y) dA, em que R é a regiao do primeiro quadrante limitada pelo circulo 22 +y* =4 e
R

pelasretas x =0 e x =y.

(c) // e~ v dA, em que R é a regiao limitada pelo semicirculo z = /4 — y? e pelo eixo y.
R



(d) // rdA, em que R é a regiao do primeiro quadrante entre os circulos 2% +y? = 4 e 22 +y* = 2z.
R

P5. Em cada item, calcule a integral dupla. Sugestao. Desenhe a regiao de integracao e use coordenadas
polares.

2 prvV4—zx? y s a rv/aZ—y?
a eV Y dydu. b / / 2x +y) dx dy.
@ [ o [ e

P6. Em cada item, use a mudanca de variaveis sugerida para calcular a integral dupla.

(a) // (2x +y) dA, em que R é o paralelogramo de vértices (—1,3), (1,-3), (3,—1) e (1,5), com a
R

mudancga de varidveis r = —1 4+ 2u + 2v e y = 3 4+ 2u — 6v.
2 2
(b) // 22 dA, em que R é a regido limitada pela elipse % + % = 1, com a mudanga de variaveis
R

T =2uey=30.

P7. Em cada item, calcule a integral dupla. Sugestao. Procure alguma mudanca de varidveis adequada.

(a) // (3z — 2y) dA, em que R é o paralelogramo de vértices (0, 1), (1,4), (5,2) e (6,5).
R

2 2

(b) // dA, em que R é a regiao limitada pela elipse $—2 + Y
B a
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Exercicios complementares

C1l. Em cada item, calcule a integral dupla.
(a) // zsec’ydA, R=0,2] x [0, %].
R
1 2
(b) // 1Y g4, R=[0,1] x [0,1].
R

14 2

© [[Crrpid R={@y e 1<y<2 y-122<1)
R

(d) //y\/xQ—deA,R:{(x,y)€R2|0§x§2, 0<y<ux}.
R

C2. Em cada item, escreva as integrais iteradas nas duas ordens de integracao e calcule-as (vocé pode
escolher a ordem mais facil para calcular).

(a) //R rydA, em que R é a regido limitada pelas curvas y = 22 e y = 3.
(b) // ydA, em que R é a regido limitada pelas curvas y = x — 2 e x = y>.
R
C3. Em cada item, calcule a integral dupla.
(a) // rcosydA, em que R é a regiao limitada por y =0, y = 2% e x = 1.
R
(b) // ydA, em que R é a regido triangular de vértices (0,0), (1,1) e (4,0).
R
C4. Em cada item, calcule a integral dupla. Sugestao. Utilize coordenadas polares.

(a) // sen(z? + ) dA, em que R é a regido do primeiro quadrante entre os circulos com centro na
R

origem e raios iguais a 1 e 3.

2
(b) //R ﬁf dA, em que R é a regiao é a regiao que fica entre os circulos 22 4+y? = 1 e 22 4+y% = 9.
(c) / cosv/ 22+ y2dA, em que R é o disco com centro na origem e raio igual a 2.

R

(d) //arctg(g)d/l, emque R={(z,y) e R? |1 <22 +9*> <4, 0<y <z}
R T

C5. Em cada item, calcule a integral dupla. Sugestao. Desenhe a regiao de integracao e use coordenadas
polares.

(a) / / xy” dz dy. (b) // xy dz dy.
0 yvV3 0 —/ a2—y?
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P1

.(a) //RdA:6. (b) //R;@fl
() //Rsen(x—y)dAzo. (d) //RdAzg
(o) //lexQdA:¥. () //Re—fdA:%—%g.

P2

1 1 1 px 1
(a) //di—/ / xdacdy—/ / rdydr = -.
R 0o Jy 0o Jo 3
4 Y 4 4 616—17
(b) //gfew dA:/ / y2e™ dxdy:/ / ye™ dy dx = )
R 0o Jo 0 Ja 2

| (a) //nyQdA:f—E). (b) //RdeA:%.

dA =91n2.

P3

P4
(a) //xzydA:@. (b) //(Q:c—y)d/l:?—ll\/i.
R R
2_,2 ™ ™ 8 ™
Tyt A = d A=—-——.
(c) //Re dA=5 = 5 ()//Rxd 32
P5.
(a) /2/ 4_x26_””2_92d do =~ - L (b) /a/ a2_y2(2£€~|— )dxd _2_a3
o Jo =y T et 0 JoJop Y Y=
Pé.

(a) //R (20 + y) dA — 8. (b) //R 22 dA = 6.
@ [ W [ 1=

P7
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) //xseczydA:Z //13241
: (@)

// 2z +y)d =3 //y\/xQ—deA—
R
C2.
5 243
xydA xydxdy— xydydx— g
9
b) //ydA:// yd.a:dy:// ydydx—l—// ydydr = -
R —1Jy2 0 J—z 1 Jz—2 4
1-— 1 2
a) //xcosydA:&. (b) //ydA:—
R 2 R 3
5 o 7r(cos 1 — cos9) y?
a) //sen(:r +y°)dA = : (b) iy dA = 4.
32
/ svx?+y?dA =2r(2sen2+cos2—1). //arctg dA— o
Cs.

% 1—y 1 a 0 a5
a) / / ry? dr dy = (b) / / ?ydrdy = —.
o Jys 120° o Joym 15



