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P1. Em cada item, calcule a integral dupla.

(a)

¨
R

dA, R = [2, 5]× [1, 3].

(b)

¨
R

xy2

x2 + 1
dA, R = [0, 1]× [−3, 3].

(c)

¨
R

sen(x− y) dA, R = [0, π
2
]× [0, π

2
].

(d)

¨
R

dA, R = {(x, y) ∈ R2 | 0 ≤ x ≤ 2, 0 ≤ y ≤ x2}.

(e)

¨
R

y

1 + x2
dA, R = {(x, y) ∈ R2 | 0 ≤ x ≤ 4, 0 ≤ y ≤

√
x}.

(f )

¨
R

e−y2 dA, R = {(x, y) ∈ R2 | 0 ≤ y ≤ 3, 0 ≤ x ≤ y}.

P2. Em cada item, escreva as integrais iteradas nas duas ordens de integração e calcule-as (você pode
escolher a ordem mais fácil para calcular).

(a)

¨
R

x dA, em que R é a região limitada pelas retas y = x, y = 0 e x = 1.

(b)

¨
R

y2exy dA, em que R é a região limitada pelas retas y = x, y = 4 e x = 0.

P3. Em cada item, calcule a integral dupla.

(a)

¨
R

xy2 dA, em que R é a região limitada por x = 0 e x =
√

1− y2.

(b)

¨
R

y2 dA, em que R é a região triangular de vértices (0, 1), (1, 2) e (4, 1).

P4. Em cada item, calcule a integral dupla. Sugestão. Utilize coordenadas polares.

(a)

¨
R

x2y dA, em que R é a metade superior do disco com centro na origem e raio igual a 5.

(b)

¨
R

(2x− y) dA, em que R é a região do primeiro quadrante limitada pelo ćırculo x2 + y2 = 4 e

pelas retas x = 0 e x = y.

(c)

¨
R

e−x2−y2 dA, em que R é a região limitada pelo semićırculo x =
√
4− y2 e pelo eixo y.
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(d)

¨
R

x dA, em que R é a região do primeiro quadrante entre os ćırculos x2+y2 = 4 e x2+y2 = 2x.

P5. Em cada item, calcule a integral dupla. Sugestão. Desenhe a região de integração e use coordenadas
polares.

(a)

ˆ 2

0

ˆ √
4−x2

0

e−x2−y2 dy dx. (b)

ˆ a

0

ˆ √
a2−y2

−
√

a2−y2
(2x+ y) dx dy.

P6. Em cada item, use a mudança de variáveis sugerida para calcular a integral dupla.

(a)

¨
R

(2x+ y) dA, em que R é o paralelogramo de vértices (−1, 3), (1,−3), (3,−1) e (1, 5), com a

mudança de variáveis x = −1 + 2u+ 2v e y = 3 + 2u− 6v.

(b)

¨
R

x2 dA, em que R é a região limitada pela elipse
x2

22
+

y2

32
= 1, com a mudança de variáveis

x = 2u e y = 3v.

P7. Em cada item, calcule a integral dupla. Sugestão. Procure alguma mudança de variáveis adequada.

(a)

¨
R

(3x− 2y) dA, em que R é o paralelogramo de vértices (0, 1), (1, 4), (5, 2) e (6, 5).

(b)

¨
R

dA, em que R é a região limitada pela elipse
x2

a2
+

y2

b2
= 1.

2



Universidade Federal de Santa Catarina

Centro de Ciências F́ısicas e Matemáticas
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C1. Em cada item, calcule a integral dupla.

(a)

¨
R

x sec2 y dA, R = [0, 2]× [0, π
4
].

(b)

¨
R

1 + y2

1 + x2
dA, R = [0, 1]× [0, 1].

(c)

¨
R

(2x+ y) dA, R = {(x, y) ∈ R2 | 1 ≤ y ≤ 2, y − 1 ≤ x ≤ 1}.

(d)

¨
R

y
√

x2 − y2 dA, R = {(x, y) ∈ R2 | 0 ≤ x ≤ 2, 0 ≤ y ≤ x}.

C2. Em cada item, escreva as integrais iteradas nas duas ordens de integração e calcule-as (você pode
escolher a ordem mais fácil para calcular).

(a)

¨
R

xy dA, em que R é a região limitada pelas curvas y = x2 e y = 3x.

(b)

¨
R

y dA, em que R é a região limitada pelas curvas y = x− 2 e x = y2.

C3. Em cada item, calcule a integral dupla.

(a)

¨
R

x cos y dA, em que R é a região limitada por y = 0, y = x2 e x = 1.

(b)

¨
R

y dA, em que R é a região triangular de vértices (0, 0), (1, 1) e (4, 0).

C4. Em cada item, calcule a integral dupla. Sugestão. Utilize coordenadas polares.

(a)

¨
R

sen(x2 + y2) dA, em que R é a região do primeiro quadrante entre os ćırculos com centro na

origem e raios iguais a 1 e 3.

(b)

¨
R

y2

x2 + y2
dA, em que R é a região é a região que fica entre os ćırculos x2+y2 = 1 e x2+y2 = 9.

(c)

¨
R

cos
√

x2 + y2 dA, em que R é o disco com centro na origem e raio igual a 2.

(d)

¨
R

arctg
(y
x

)
dA, em que R = {(x, y) ∈ R2 | 1 ≤ x2 + y2 ≤ 4, 0 ≤ y ≤ x}.

C5. Em cada item, calcule a integral dupla. Sugestão. Desenhe a região de integração e use coordenadas
polares.

(a)

ˆ 1
2

0

ˆ √
1−y2

y
√
3

xy2 dx dy. (b)

ˆ a

0

ˆ 0

−
√

a2−y2
x2y dx dy.
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P1.

(a)

¨
R

dA = 6. (b)

¨
R

xy2

x2 + 1
dA = 9 ln 2.

(c)

¨
R

sen(x− y) dA = 0. (d)

¨
R

dA =
8

3
.

(e)

¨
R

y

1 + x2
dA =

ln 17

4
. (f)

¨
R

e−y2 dA =
1

2
− 1

2e9
.

P2.

(a)

¨
R

x dA =

ˆ 1

0

ˆ 1

y

x dx dy =

ˆ 1

0

ˆ x

0

x dy dx =
1

3
.

(b)

¨
R

y2exy dA =

ˆ 4

0

ˆ y

0

y2exy dx dy =

ˆ 4

0

ˆ 4

x

y2exy dy dx =
e16 − 17

2
.

P3.

(a)

¨
R

xy2 dA =
2

15
. (b)

¨
R

y2 dA =
11

3
.

P4.

(a)

¨
R

x2y dA =
1250

3
. (b)

¨
R

(2x− y) dA =
16

3
− 4

√
2.

(c)

¨
R

e−x2−y2 dA =
π

2
− π

2e4
. (d)

¨
R

x dA =
8

3
− π

2
.

P5.

(a)

ˆ 2

0

ˆ √
4−x2

0

e−x2−y2 dy dx =
π

4
− π

4e4
. (b)

ˆ a

0

ˆ √
a2−y2

−
√

a2−y2
(2x+ y) dx dy =

2a3

3
.

P6.

(a)

¨
R

(2x+ y) dA = 48. (b)

¨
R

x2 dA = 6π.

P7.

(a)

¨
R

(3x− 2y) dA = 42. (b)

¨
R

dA = πab.
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C1.

(a)

¨
R

x sec2 y dA = 2. (b)

¨
R

1 + y2

1 + x2
dA =

π

3
.

(c)

¨
R

(2x+ y) dA =
4

3
. (d)

¨
R

y
√

x2 − y2 dA =
4

3
.

C2.

(a)

¨
R

xy dA =

ˆ 9

0

ˆ √
y

y
3

xy dx dy =

ˆ 3

0

ˆ 3x

x2

xy dy dx =
243

8
.

(b)

¨
R

y dA =

ˆ 2

−1

ˆ y+2

y2
y dx dy =

ˆ 1

0

ˆ √
x

−
√
x

y dy dx+

ˆ 4

1

ˆ √
x

x−2

y dy dx =
9

4
.

C3.

(a)

¨
R

x cos y dA =
1− cos 1

2
. (b)

¨
R

y dA =
2

3
.

C4.

(a)

¨
R

sen(x2 + y2) dA =
π(cos 1− cos 9)

4
. (b)

¨
R

y2

x2 + y2
dA = 4π.

(c)

¨
R

cos
√

x2 + y2 dA = 2π(2 sen 2+cos 2−1).(d)

¨
R

arctg
(y
x

)
dA =

3π2

64
.

C5.

(a)

ˆ 1
2

0

ˆ √
1−y2

y
√
3

xy2 dx dy =
1

120
. (b)

ˆ a

0

ˆ 0

−
√

a2−y2
x2y dx dy =

a5

15
.
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