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P1. Em cada item, determine o valor médio da função f no intervalo I.

(a) f(x) = x2 e I = [1, 4].

(b) f(x) = senx e I = [0, π].

(c) f(x) = senx e I = [0, 2π].

P2. Em cada item, determine o valor médio da função f na curva C.

(a) f(x, y) = xy e C é o segmento de reta que liga os pontos (0, 0) e (3, 4).

(b) f(x, y) = y e C é a metade superior do ćırculo x2 + y2 = 4.

(c) f(x, y, z) = 2− x+ 3z e C é o segmento de reta que liga os pontos (0, 0, 0) e (1, 2, 2).

(d) f(x, y, z) = z e C é a curva r⃗(t) = (3 cos t, 3 sen t, 4t), 0 ≤ t ≤ 2π.

P3. Em cada item, determine o valor médio da função f na região R.

(a) f(x, y) = x2y e R = [−1, 1]× [0, 5].

(b) f(x, y) = xy e R é a região interna ao triângulo de vértices (0, 0), (1, 0) e (1, 3).

(c) f(x, y) =
1√

x2 + y2
e R é a região entre os ćırculos x2 + y2 = a2 e x2 + y2 = b2, com 0 < a < b.

P4. Em cada item, determine o valor médio da função f na superf́ıcie S.

(a) f(x, y, z) = z e S é a parte da superf́ıcie z = 2x+ 2y que fica acima do retângulo [0, 1]× [0, 1].

(b) f(x, y, z) = z2 e S é a superf́ıcie esférica x2 + y2 + z2 = 9.

P5. Em cada item, determine o valor médio da função f na região R.

(a) f(x, y, z) = xyz e R = [0, a]× [0, b]× [0, c].

(b) f(x, y, z) = z e R é a região delimitada pelo paraboloide z = 4(x2 + y2) e pelo plano z = 4.

(c) f(x, y, z) =
√

x2 + y2 + z2 e R é o hemisfério x2 + y2 + z2 ≤ 9 com z ≥ 0.
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MTM3103 - Cálculo 3

Gabarito da Lista de exerćıcios 6.2
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P1.

(a) 7.

(b)
2

π
.

(c) 0.

P2.

(a) 4.

(b)
4

π
.

(c)
9

2
.

(d) 4π.

P3.

(a)
5

6
.

(b)
3

4
.

(c)
2

a+ b
.

P4.

(a) 2.

(b) 3.

P5.

(a)
abc

8
.

(b)
8

3
.

(c)
9

4
.
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