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Exercicios Principais

P1. Considere a funcao f cujo grafico esta representado abaixo. Determine o que se pede.

(a) Os limites lim f(z) e lim f(z).
r—4- +
(b) Os limites lirgl_ f(z)e 1iI£1+ f(z).

(c) Os limites liI(I)17 f(x)e lirg[)l+ f(x).
(d) Os limites lim f(z)e lim f(z).

T——2" z——21

e) Os limites lim f(z)e lim f(x).

( T——4- r——41
(

f) O que se pode dizer sobre a existéncia dos limites laterais nos pontos —5, —1, 3,95 e 7/37

P2. Considere a fungao

T+ 9, se v < —2

—2? =22 +3, se —2< <1
flx) =9 _

T+ 2, ser>lex#3

2, se x = 3.

(a) Determine f(1) e todos os limites de f no ponto 1.
(b) Determine f(0) e todos os limites de f no ponto 0.
(c) Determine f(—2) e todos os limites de f no ponto —2.
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(d) Determine f(3) e todos os limites de f no ponto 3.
(e) Determine f(—1) e todos os limites de f no ponto —1.
(f) Determine f(2,99) e todos os limites de f no ponto 2,99.

P3. Calcule os limites abaixo, se existirem.

r2e® 2+ 3z — 10

. b) lim —

() Tm (b) B o s s
2_5r+6 —3
(c) lim ——22F0 (d) mEW_V
2+ I 122 + 20 =3~ T — 3
(e) lim 230 () tim 1230

=3+ T — 3 a3 x —3

2
—4
() lim =4 (h) lim Va2 + 2 — 3log,(z — 1).

=2+ T — 2 T—5~

_ < —
P4. Sejam f(z) = —4x + 4, g(x) = { z, X2 e h(z) = f(x)g(z). Determine lim h(z) e
l—z, x>-2 T2
lim A(x)
z——27F

Exercicios Complementares

C1. Para a funcao f cujo grafico é mostrado a seguir, determine o valor de cada quantidade, se ela existir.
Se ela nao existir, explique por queé.

r——2"

(e) lim f(x).

z—0~




C2.

C3.

C4.

Considere a funcao

r, x2=3
W) — 2
(@) %, r<3
e calcule os seguintes limites.
(a) lim M (b) lim M
3~ r—3 z—3+1 r—3

Esboce o gréfico de uma fungao f : R — R que satisfaga todas as seguintes condi¢oes: lim f(z) = 4,

lim f(z) =2, xlggf(x) =2, f3)=3¢e f(—2)=1.

r—3~

(c) lim

r—3

h(x) = h(3)

r—3

Determine a e b para que lim1 f(z) e lim f(x) existam, em que f é a fungao dada por
T——

rz—1
(x —2)2 -0, sex < —1
fz) = 2} —ax +7, se —1<z<1

2= (b+ 1)z +b
r—1

, sex > 1.
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Exercicios Principais

P1.

P2.

P3.

(a)

)
(d)
(e)

)

Y

lim f(z) formalmente nao existe e lim f(x) = 3,5.
z—4~ x—4+

lim f(z)=15e lirgl+ f(z) = f(2) = 4,5.

Jim
g Sy =de Jig, Jlx) =1

A Sl =de T Sl =2
A Sy =se hm Sl =3

Pela defini¢ao da fungao, f(1) = —1 + 2 = 1. Para calcular lim f(z) devemos nos perguntar
z—1-

como o grafico de f se comporta a esquerda e préximo do ponto 1. A esquerda do ponto 1, f as

vezes se comporta como x + 5 e as vezes como —x? — 2x + 3. Porém, préximo ao ponto 1, f se

comporta como —22 — 2z + 3. Portanto, lim f(z) = lim (—2® =22 +3) = —12—~2-1+3 =0.
r—1— rz—1—

De forma similar, para calcular lim f(z) devemos observar que f se comporta como —x + 2 a
z—1t

direita e proximo de 1. Logo, lim+ f(z) = lim+(—x +2) = —142 = 1. Como os limites laterais
z—1 z—1

sao diferentes, entao lin% f(z) nado existe.
xT—

Pela definigao da fungao, f(0) = 0> —2-0+ 3 = 3. Observe que, tanto & esquerda quanto a
direita e préximo do ponto 0, f se comporta como —z% —2x +3. Logo lim f(x) = lim+ flz) =
z—0~ z—0

—0°—=2-0+3=3e, com isso, glg%f(:v) =3.

Mim f(z) = lm f(z) = lim f(z) = f(-2) =3.

fB)=2e lim f(z) = lim f(z) = lim f(z) = -1.
lim f(z) = lim f(z)= lim f(z)=f(-1) =4

r——1"

lim f(z)= lim f(z)= limgf(x) = f(2,99) = —0,99.

2,99~ 2,99+ z—2,9

(a) —. (b) 1.
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(c) 1/8. (d) —1.

(e) 1. (f) Nao existe.

() 4 (b) 6.

(i) o.
P4. lim h(z)=24e¢ lim h(x)= 36.

T——2" z——27F

Exercicios Complementares

C1.

(a) 0. (b) 1. (c) Nao existe. (d) 0

(e) 4. (f) 4. (g) 4. (h) 2
C2.

(a) 2. (b) 1. (c) Nao existe.
C3. Ha4 infinitas respostas possiveis. Uma delas esta abaixo.

C4.

Y
4 o——o
31 °
O 2 ’e)
° 17
-4 -3 -2 -1 1 2 3 4
—11
—21
-3 1
—4 1

a=beb=-2.




